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dans lo développement duquel on doit toujours remplacer les exposants des lettres par des indices.
§ 111. Désignons maintenant par Dfl le déterminant de l'ordre n ou celui des deux systèmes («,,„), (tf/ift). en sorte qu'on ait
et supposons, pour fixer les idées, que le signe S soit relatif aux premiers indices. Le déterminant de Tordre n — i ou D^__, sera donné par l'équation
Drt-t— S(± ffM «a,S- • •««-!,, i-l).
Si l'on multiplie ce dernier par arlj7l, on aura la somme algébrique des produits symétriques qui, dans le déterminant D,,, ont pour facteur a,,iW, ces produits étant pris alternativement avec le signe H- et avec le signe — dans la somme dont il s'agit. De plus, il est aisé de voir que ces mêmes produits sont affectés des mômes signes dans le déterminant Dn et dans le déterminant D,^, multiplié par allin. En effet, le produit principal
al,l a2,2 #3,3- * -#7i,7i
se trouve de part et d'autre affecté du signe H- et le signe de l'un quelconque des autres produits est déterminé, dans les deux cas, par • le nombre des transpositions qu'on est obligé d'effectuer sur les premiers indices i, 2, 3, . . ., n — i pour le déduire du produit principal-Cela posé, l'expression
considérée comme fonction des premiers indices i, 2, 3, ..., n, ne sera plus, en général, une fonction symétrique alternée. Mais si, dans cette même fonction, on transpose de toutes les manières possibles les indices dont il s'agit, elle obtiendra une série de valeurs dont plusieurs seront différentes entre elles, et si, de la somme des valeurs différentes obtenues par un nombre pair de transpositions, on retranche la somme des valeurs différentes obtenues par un nombre impair de transpo-